
SUR LE CALCUL APP,ROCHF,’ DES IWISGRALFS 
DEFINIES 

y l l 
. 1: Seit E(VL‘/' une fox}cthn continue sur,le segment (a, UJet pusséñnnt sur eet 

meme segment des derivees centinues jusqu 8 l'erder t (veir Remarque Da c, 
Je me prepose obtenir des formules neuvelles sppliesbles au caleu) numérfoue 
epproche de 1 integrale:definie: 

, Seit Z{%) une. fenctien qui ne g_'am;lule pas sur (o /) et pesmedant susai des 
, derivees continues au meins jusqu a Y erdre . {voix; Remerque ne 2).. a 

, Alers peur m£ on peurre ecrire,meyennant 1 intégratien par parties, xRa 
repetee n feis, 

eu E,(x)est une fa 
traire de degre m 

tien dennée telle que c/ 5n ) un pelvneme arbí 

jqmats 11 (Jon. g-wrruit, censiderer cet pelyneme centenu implicitement dans , ( 
e plus avantageux, dans la suite de le mettre explieitement en évicence, 

resul 



o 
</ On sait qu "en prenanitt : i ,diviisamt eonvenatTement l'interyaTTe 

‘Z In+egration en parties et ehols 1ss‘nt pour chaque partfe un polynome 
P (a) gpproprie,on obttent les formules que M. G. Giraud a expomwsess dams 
une Note des Comptes rendus ()yrats e me propose de partfeulaypiser tout 
sutrement les polynomes f, (e),en lalgsamt a € cc) toute sa gemm"fir seu- 
lement eonditionnée par les proprievs que mous luí avohs attribuées au 
commeneement. 

Pour obtenir B un torne superïemr de 1 1ntegrule du troistère memhre 

de la formale (1) nous éeriroms l'fmégalité sulvante (voir Remarque no 3) 

ou m:m\m i V}:u.ur- (a "\: .On volt que nfinn de rendre minimum cet hor- 

ne su'ceríeur on est eonduit à eholsir ?M(v)egal ar polynome d upprmdmutlom 

(dans le sens de Tehebyseheff) de degre Mm-4 de £, (X) sumí 
Ceei pose nous definirons notre méthode de aicuvl lppraum delu ma 

niere suivanteti Brendré dana la formule (1) P égal aw polvnome d eppro- 

ximation (dtns le sens de Tc‘rkebvssheff) de degrv n-4 de | et négif- 

ger 1 "Intégrale du troistème membre valors la partie restante de Get membre 

sera notre expressiom nppmchee de l'intégrale du premier membreg Neus / 

awens done une formule d approximation pour ehaque :, et ehagwe 4 ] 

2 Maintenent: nous demantrerons une propriete dfififl hode de ealeul ap= | 

p“roche que nous venons d exposer et nous verrons un des ròles que peut W 

7Y Sar deux formiles applicables au ealeul mumérique des integrales, 
(C.R.Paris tom.178 pag. 2227 (1924)).. 



jJeuer €(x) a 
Selen une fermule bien cennue ('), et!mt e le maximm r"e l 3 

et en prenant — Vx.pegal au polvnerne d. app 

nous avens intreduit le facteur \!.( car £, (x) peut etre imegineire. Cette inege- 
Jité demont.re que si est une fonetien helemorphe dens le dommíne ferme 

_’;'I f'umne par teug les poínts dent le distarce su segment( (af] est: meindre\m_r 
egale 3 / (L«a}l erreur dels méthode que neus expesens dans cette ote tend 
vers () qulnd M tend vers so , 

w Je pense utiliser cette prapriete pour l'ententíen d'une formule de somms - 
bilité. 

2 Remquue n2 1- Des "en a caleulé "es tatles peur quelques fenctiens 
(2 ci ( netamment peur js4) et peur 1 intawalle \— +?} en peurre emplever 

nes expressiens pour 19 cllcul nuzrer-ique des integra]e! deflnin. 
Remarque no 2- il n est pes indispengable peur la validit,e des fermules 

enterieures que £ (%) solt sontfihue et dérivable sur (4 [} 11 suffit que 
f(e) se1t intégrable ( meme dans le seng de Lebesgue) et prendre /o) égale 
lu a une fenctien integrable ( aussi meme'dfinq le sens ce Lehosgue‘ et telle 

r - selt centinue et dértvable jusqu 8 1srdre- Moo 
ue n2 5- Onpeut empleyer su lieu de 1 "inégalite (A) un grand nemhre 

E ta "autres 1negalitea entre lesquelles on peut citer les deux sulventes 

(JVoir PErnstein - Tegens sur les pr-qprirte-: extremalM et ls meilleure spvm.« 
%á%áonmgïs fenctiens anelytiques d une variebBle réelle fethap. 1 pag. JO frar 
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o M = wus aun-ifa,_gj et 

L inégelité (B) nous perterait en suivant les mémes eensid 
evons fait pour (A) El prendre T (] egal au pelynere aui rend ardr 
minimum, et l'inegalité (C) au polyusme qui rend ils, () - P o) minimm.Tes 
fermules eorresp-ndnntes aufmíent des praprietes tmi‘b fait semhlishles sux 
fermules dérivees del'inegalite(A). 

rnions que nuus. 


