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El teorema del profesor Picard, del que queremos dar una demostración, 

que nosotros cereemos nueva, es el siguiente: 

Si ung función /(x) meromorfa en todo punto finito del plano Gomplejo 

no se reduce a una constente, los vulores de / (Z) cubriràn toda la esfer 

de Réemunn, excepto dos puntés como múximo . 

Lú demostración que duaremos, 88 basa, como la demostración Montel-Juli 

en la teoria de las familias normales, pero nosotros no empleuremos el teo 

rema de Liouville, que quedaré demostrado conjuntamente con el teorema de 

Picard, 

Supongamos que el teoremà no fuese valido, es decir que la función /(; 

no tome nincuno de los tres valores dy 44, 4 Sea la familia de funei 
5' h 

nes '5 ( z) formada por todas las funciones holomorfas en un dominio 0 

Entonces, la fumilie formads por las funciones F (Z)= /(j[z)j‘"l admitir 

los tres valores excepcionales 4., d, 4y, ¥ por lo tanto g“erá una fami 

lia normal en Q : B 
- 

Este resultado es absurdo, como puede demostrarse del siguiente modo: 

Tomemos como dominio D el eirculo/Z/ 43 . "e la familia de las ; (=) S 

puede extraer la sucesión formadu por los polinomios 

- nyzñ—\f)ódá—áz—l/\a_—w QHLZJAÉ(;+0:77M+Q_M%;7Q 
Cra 4 4,3, .. - —) 

donde € representu un número tal, que / (c) ;// (o) . FS fueil demose 

trar que Je sucesidn /(D@ (Z)j) , cuando Z es reul y se hulla sobre el in- 

tervalo (—/, £ /) , converge hucia /(q) , mientras que, pura X - 4, la 

misma sucesién converge hacia ]P (¢) . Esto indica que de la sucesión 

/(5,_ T2 )t aa teccni nia avtenar sims miasctiiÈu ni aeosvrania el P s 



Todo caràcter de la función / ( Z) que permitira afirmar, que la fami- 

lia de las funciones F'(Z)es normal, no puede pertenecer a ninguna fun- 

ción meromorfa en'todo punto finito del plano complejw. 

En purticular podrà, pues, demostrarse de la misma manera que el an- 

terior, el siguiente teorema que no es mas que una generaliz:ción de aqueï 

Sean, f (z)una función meromorfa en todo punto finito, del plano compí 

doi 29,, p, Py, v ?vnfimero enteros satisfaciendo a la siguiente des 

guuldád 

(1= LDECS E) t — +(1- ) =4 

Es imposible encontrar / valores 4. de, -- 44 , tales, que la ecuacid 

f[ z)- 44 tenga todus sus raices de un orden de multiplididad igual o supes 

O rior a 2n, (4=+44... %) 

Aunque‘la demostración que hemos dado, no puede aplicarse al segundo 

teorema de Picard, ni puederobtenerse, por este mismo procedimiento, loà;i 

be}los resultados de los profesores MoAtel, Julia, Ostrovoski etc, hemog 

creido, no obstante, que no estaba exenta de interes, 

" 
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