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Sur des cas ol 1'inégalité fondamentale de

Me 5. Mandelbrojt peut &tre précisée

Note de Ferran Sunyer i Balaguer
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Dans la Note ci-dessous on démonire sommairem
ment que, lorsque la série des inverses des ex-
pcsanfts est rapidement convergente, l'inégalite

fondamentale de Mandelbroj} peut &tre précisée.

Dans cette Note nous verrons que, lorsque la série \ (l/"AQ convers
ge repidement et régulidrement, l'inégalité fondamentale de Mandelbrojt

Ry

¢ peut &tre précisée D'allleurs, .lorsque nous emploierons une nota-
tion sans la défir#,rﬁéra celle de S. Vandelbrejt ()

low S1 {An} eat une suite de nombres positifs croissants telle gue

g(l/An)ﬁon s nous écrirons

= 1—%-—?—-)3. - (K’Z”l | - Am. I;_—”
qk'{z) EL( 0 C, %y "‘"“’m")*x“ " "
et . 1
QK(R)=I e““qﬂ((t)dt (R=>0)
o

Alors on peut donner la définition suivante

_(4) Séries adhérentes. Régularisation des suites. Applications (Chapi-

tre III, p.51-97) Paris 19252,



HYPOTHYESE A:{(g(gj).,p(ﬁ),{}\'%%).- Seit lim g(0)=g, @'il existe
une fonction continue non croissente h( ), avee lim h( U)=h, telle
que 1 e

o< h<gy log @ (JTh(0))< p( 0 )+N (M<L2%) O >0)

= | ' | = \
J [p(0) - leg QK(”h(Q‘})"”‘P("‘Lj g(x) - hiﬂ)do: -

on dira cue les f‘cmctians g(0), p(0) et la suite {)\ %'1 atisfont b
L'hypothése A,(g(07)s R(O)S N, 3)

Avec cette do{‘lnitlon on peub énnoncer le w‘h'_o't‘bm@ suivants

THEOREM Eee 124w {)\ % est une suite telle que 0(,\ <...4)\“<...
et S (1/) <05 /| est unddle
Tgl0)y oh g((0) est une fonction continue, & variation bomée et_tew
1le quegi(d ) >0, 1lim g(() > o0,

2%,- T(8) est une fonctien holoiaorphe dans/{ et peut ¥tire prolongée

analytiquement de/\ & travers un canal de largear guelconqgue 6> ©

dusgu'au cerele C(g, ; /TR).

3% - La suite §d4,3et 1'éntier positif k sont tels que les sommes
Y g e
zgﬂg avee m >k représentent F(g) dans /] avec une précision logarith-
4 .

o

micue p ().
Si les fenctions g(0 )y R, (U) et la su:l.te{/\ % s-.-.‘bisf‘on‘t'b. 1'hy-

poth¥se A,(g(07), R (054N %) on_as
Conclusien & .-

T . ® };ﬂ.’);
EX <TTRQ, (UTRIg ¥ (g, R)e

8l iﬁ(p_o,’ﬁ):max [g)|(gse C(g,s/TR))
Ny 7D

Conelusion }3 o= Il existe une suite de polyndmes {Lf/m(ghdfzghg .

gui_converge uniformément vers F(g) dens tout domaine fermé intérieur




au_domaine d'helomorphie de F(g), et ces polynémes vérifient

!71 ()< JTRQ, (JTRM(g, ;R)

(i) | (Y {
et =
ta, b‘gk,avee ing'b,(

M)
- M =ac = b

=1s

La condition 1% de ce théerkme est plus restrictive que la condition
1?2 du théorkme 3,7.I de Mandelbrojt () car nous suppescns que X (L/A )<
tandis que ¥andelbrojt suppese seulement gues ) uf est de deneité mo-
yenne supérisure finie. Par contre loraque la séris 2’(1,’)\3 converge

treés rapidement et régulierement, c'est-b-dire wirsmroimsmmmmm

peut vérifier la comdition: _
I1 existe une fonction V() ) telle que lim (N()\)/V() ))=1 et que
(1) { pour unp< 2/3 la ¥() )/ A\’ est une fonction nom creiscante de 5
pour A suffissmment grand,
1lthypothese Ai,mest. moins resti#ictive que 1'hjpothese A ‘de Mandelbrojt,
et la conclusionof est plus précise que la conclusion de Kandelbrojte
De méme, la conclusion f éet plue préeise que la cenclusion £ du thée-
rema T dtun de =mes travaux (i), Tout cela est treés facile & voir car
avec les condition (1) on peut déreontrer que

- /Ik(t)
- =0 ) "
F=oo qK(tS . >
et par suite que
L (7R} it
- e ’
2, UTR)

La démonstration de la conclusion(f du théoreme est presque identi-

- o 1linm
F=0

que ¥ celle de la conclusion de Vandelbrojt en utilisant, au lieu du

() Collectanea Math. 5, 1952 p. 240-267. Les principaux résultats de ce
Uémoire furent enoncés aussi dans deux Notes; Comptes Rendus 231,1950,
P.18-20 et 232, 1951, p.669-6%1.
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lemme 3.3.VII de cet auteur () le suivant

LEMME, - Soit_%l(g) une “onction holomorphe dans le cercle C(giyfrﬂ),
et solt dams ce cercle |d}(§)p:.ﬁ. si E;(l/hh}<ﬁaala série

(n)

sed e

converge uniforrmerent dans chacue cercle C(g”, T r),avec 0L r< R, et XXX

elle y représente une fonction holomorphe éi(g) satisfaisant b/inéga-

lite

| P, (&)< TEQ, (TRM

La démonstration de la conclusion f est itres semblable % la démons-
tration de la conclusion ﬁ du théoreme I de men travail cité (3

2.,- On peut introduire dans le théorbme du n? 1 les mimes générali-
sations de la notion de précision logarithmique que nous avens intro-
duites (6 dans le théortme de Mandelbrojt. On voit Tacilement les pe-

tites modifications qutil faut introduire dans les conclusions et dans

F 3
ﬁK(E}, '9'!( et QK(R)a



