I'EMORIA RELATIVA A LA INVESTIGACION UE ME
PROPONGO REALIZAR SOBRE La DISTRIBUCION DE
LOS. VALORES DE UNA FUNCION HOLOMORFA RIPRE
SENTADA FOR UNA SERIE DE DIRICHLET LAGUNaR

por T, 0unyer Palaguer

J. Hadamard en una Nota publicada en los C.R. de la Academia de
paris [4] () fue quien primero cehzlo que debia existir una relacidn
entre los valores excepcionales de las funciones enteras v las lagu-
nas de las series de Taylor que las representan. Fosteriormente Te-
jer [3], Riernacki [1] y pPélya [5] obtuvieron unés condiciones lagu-
nares suficientes Dara gue una funcidn entera no pudiera tener un
valor excepcional en el gentido de Picard.

En una serie ‘de Notas y liemorias [6], cuya publicacibn se inicid
en el ano 1947, el autor de estas linies obtuvo, ntilizandd un'puevo
procedimiento, unos resultados en los que, para las funciones ente-
ras, daba condiciones lagunares suficientes no solo paepa la no exis-

__tencia de valore§}2;cepgiggglas,en el sentido .de Picard, sino en el>
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Afye vitcrgieentido de Borel-Lindeldf) Ademas, el mismo metodo ne permitio obte~"
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ner unce resultados sumamente interesantes sobre la distri@ucién de
logs valores de una funcidn holomorfa en un circulo represeftada por
una serie de TaylofT agunar; resultados cue tienen como consecuencia
generalizaciones de los teoremas de Schottk¥ y de Landau en una di-
receibn hasta entonces inexplorada.
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Luego, en una }Memoria puhlicada en 1a Revigta de la Academia de
Ciencias de Zaragoza [7], extendi los resultados de las funciongs
enteras representadas por series de Taylor lagunares a las represen-
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tadas por series de Dirichlet. Esta generalizacidn, ademés de la
portancia de demostrar que los primitivos resultados eran asimismo
validos para las series de Dirichlet, teniz otro objetivo, a gabe
dpiicaLﬂO'lOS resultados relativos & las seriés de Dirichlet suponi-
endo que los xgo,entes{ h } eran enteros, y mediante la trensfor-
‘xaciénjﬁzf-“4 , se obtienen unoe teoremas gue, en algunos aspectos,
son més precisos que los obtenidos directamente para la serie de
Taylor. Por ejemplo, aguellos teoremas nos permitén definir una can-
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d que depende del orden de la funcidn,v tal que en cualquier
Angulo de ahertura superior a esta cantidad, la funcidn no puede
presentar ningiin valor excepcional, mientras que los teoremas obteni-
dos directamente para las series de Taylor soclamente permiten afir-

la no existencia de valores excepcionales en la totalicad del
planoe.

ﬁespucs de lo wue acabmos de exponer regulta evidente el gra
interes ue tendria la generalizacidn a las funciones holomb?fas eEn
un emlpldno “LPP tentadag por series de pirichlet lagunar%s, de log

esultados que obtuvimos'para las funciones'holomorfas en yn _circud

lo representadas por series de Taylor aginares. nste seneralizacidn
presenta nwfvoult sdes mucho mayores ¢ue la que obtuve para las Tunae

g nara la investigacidn dirigida a obtener esita Le-
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ciones enteras.

neralizacibn por lo cue solicito la heca de cstudios. Con su logro
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se anadiria a la teoria unos resultados sumamente interesuntes, y
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en cierto sentido guedaria esta terminada.

Adembs,una vez obtenidos estos resultédos, y narticularmente una
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vez obtenidas condiciones lagunares suflcientes para afirmmar que una
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representada por una serie

de Dirichlet que cumple dichas 00341c10ﬂ s lagunares no puede tene
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valores excepclonales en una 1fe ga{O“.{, A, «ﬂ- < f= ‘f'; y NOSs sera

posible, mediante la hipotesis de gue la sucesionA{A estl formiada
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por enteros, y empleaqdo de nueve la trans?ormacién£5 =277, sstudi-
ar las condiciones para que una serie de Taylor lagunar tome la tota-
lidad de los valores finitos en la prox (imidad de cualqguier punto de
la circunterencia due limita su circulo de convergencla. Si los resul-
tados que se obtengan demuestran yue los conjuntos donde la funcidn
toma un valor determinado cualcuiera tienen una densidad suficients,
sntonces se habré demostrado gue hajo las mismas condiciones todos
los puntos de la circunferencia son puntos de RBorel sin valor excep-
cional. In este caso seria interesante investigar, e intentaremos
hacerlo, .21 todos cstos puntos son puntos directos de Borel, 0 en
caso negativo, estudi:r la Adistribucidn de las dos clases de puntos
de Rorel sobre la circunferencia

Estas invuvtl.ac1ones tendrian asimismo ¢l interes gque podrian
relacionarce con los resultados obtenidos ultimanente por Collingwood
[@]. Este autor estudia 1m7tlcularﬁonte las propiedades de 1los cgn—
juntos de la circunferencialen los que el conjunto de acurmulacidn
de los valores de la funcibn (cluster set) e mhxinme, s €ro i?cluso
cuando el conjunto de acumulacibn es total,la funcidn puedel resen-
tak alguna excepcidne. Por lo tanto, cuando la funcibn toma la tote-
1idad de los valores finitos en la pr «imidad de un punto, este punto
tiene una propiedad mas fuerte gue cuando solamente sabemos que el
conjunto de acumulacidn es total en el mismo . Esto podria dar lu-
gar a una clasificacidn de estos ultimos puntos , y al estudio de

1as relaciones que los pueden ligar con las lagunas de la gerie de ,




Taylor cuando la funcibn =5 holomorfa en el circulo.
La investigacidn que nos proponemos realizar, ademfs de las cén-
tendria y qu
secuencias interesantes queyfemos senalado anteriormente, reyueriré,
con toda seguridad, la demostracidn de teoremas auxilisres gue ten-
drén interes en ei mismos y podrén ser utiles en otras investiga-

ciones. {J
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