Barcelone, le 4 Mai 1966

Melle Aimee Bzillette
S rue Jean Manalt
66 Perpignan

Ma chere Collegue,

Comme je vous ai promis dans ma lettre du 1 Marg
je vous éeris de muveau pour signaler deux consequences de la re-
ponse que vous avez donnee 2 ma quest*on. Pilueg précisement je
vous in&ique leg deux oonsequencee gui m'ont fait poser la ques-
tion, car c'est pawm elles qu'il n'interessais de savolr si la re-
ponse etait affirmetive.

D'abord je dois définir quelques notations:

Soit la demi~bandie

Zl‘{sh, U+it,J>O,!tL<ﬂg(0)%

o g( ) est une fonetion & variation bornée paw 0 <0 < ®. Etant

donné un nombre réel [ nous éerirons

Az {slset?c A

D'autre part soit /| { A\ % une suite de nombres
réels tous differents et tels que 1lim | A | = oo et considerens
la famille ¢ (/\) des polynomes de Dirichlet corresponiants a Ny

o'est-h-dire les expressions de la Torme
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Alore 11 se peut gue l'on puisse définir une suite
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'{ﬁﬁngj i l%zJj et telle que si B est le diagramme conjugueé de
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11 existe un ouvert{) ) B et tel que reie+jj2(f[\pour toute va=-
leur de >0 {(ou I'e\iﬁL + C] est lz transformée ﬂei{l par l: trans-
lation rer’). Avec cetie condition on peut généraliser la b-pre-
cision logarithmigme et définir la () -precision logarithmique

de la maniere suivantes

51 F(s) est holomorphe dans Zﬁa et si

inf sup,  |[F(e) - P(e)] < e P(T)
50&§C/U Sépe"gﬂ

oz p(r) est une fonction non décroissante qui tend vers + 00,
alors nous dirons que les Cf’(a) €4 (/) représentent F(s) dans
avee une () -precigion logarithmique p(r)e

Dans cette A&finition on pourrait aussi supposer que ()
dépend de r. Waig cela complique les énonces et les démonstra-
tions; neamnmoing il-y-a de cas ol est interessant.

Une premiére consequence de la réponse gue vous avez
donnée a la question dont je vous avais parlé est que 1l'on peut
remplacer la b-precision logapithmique par la () =-precision lo-
garithmique dane pregque tous les résultats que j'ai exposé a
Oberwolfach et qui paraitront prochainement dans un article a
Collectanea Math. Dans cet article je pose la guestion gui wvous
avez résolu. Dans une note au pied de page, écrite pendant 1'im-

pression, Jje signale que wvous avez répondu afirmativement a elle.




Une deuxieme comsequence de votre generalisation est que
dans mon artiecle de Collectanea Math. vol. XV, pag.23-103 dont je

vous ai donnée un tiré-a-part, le lemme 2 avec des petites modifi-
cations évidentes est aussi valable lorsque la suite gftn% n'est

pas mesurable.
En @utte en précisant légérement les autres parties de
la démonstration on peut cbtenir:

,
Lemme 2.~ Soit.iﬁtni une suite telle que

Tim = = D'~ @
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2t répresentons par B le diagramme conjugué de Mk(z) = H (1 - -—Q)
A n

i:

Hypcthese l.- Il existe un nombre )/ > 0, un ouvert &J
TETHOENT X Gy et un domaine comnnexe G, tels que F(s) est
holomorphe dans ';‘-1 o+ G? et se verifie B + ")/ i L G1 (notations comme
dans mon artiele)

Hypothnese 2.~ I1 existe une suite de nowbres naturels

{nkg (1im m = o) telle que en écrivant

e l(l-—&m (z) o0& /|
0(:][};;/{,&' >\Il nk
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et en repreésentant par Qk(s) la transformée de Laplace de Ck(z),

1'identité




F(s + 1)@, (u)du = 0O

I

est satisfaite pour scG,, olfest la frontidre de B + 7/U.
Conclusion.~ Alors F(s) est lz limite uniforme 2 1'inte-

rieur de G, d'une suite de polynomes de Diriclet correspondents a
/\"—'g)\néo

Je me plais a ajouter gue si vous desirez gue laz demons-
tration de votre reponse & ma question soit publiée a Collectanea
Math. vous n'avez qu'z me faire parvenir votre texte et je m'en
chargerai or,sil voire dessein est de la publier ailleurs, vous
pouvez agir 2 votre gré car il n'y a pas d'inconveniart de ma part

a ecousine Angels vient de recevoir votre carte pestale.
Elle ma prie de vous iire Herci. ©lla serait certainement charmée
de pouvoir visiter Sant Viceng avec vous.

Pecevez aissi les voeux de Maria et l'assurance de ma

meilleure estime.

F« Sunyer Balaguer
Angel Cuimera 36, pral.2?
Rarcelona - 17, Espagne




	0130_001
	0130_002
	0130_003
	0130_004

