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Prof. Henri Milloux

Caudaran

Monsieur le Professeur,

Je vous prie de m'excuser si je vous dcris a la machine mais Jje
considere qu’une lettre avec des formules mathdmaticues, sera plus fa=
cile a lire.

Il-y-a guelques mois j'al trouvé des résultats qui donnent des re-
lations entre le nombre de valeurs asgmgotiques d'une fonction entlere
d'ordre fini et les types de ces valeurs asym%otiques (c'est-a-dire la
rapldite avec laquelle la fonetion apnroche de la valeur aspmgotique)z

en resume, des prdcisions du ﬁnéoreme de Denjoy-Carleman-ihlfors. Dans
mes recherches pour étendre cette prdcision a 1'ordre infini, les ré-
sultats que J’al obtenus sont tout a fait géndraux, me/moins precise
que votre théoreme de Compositio Mathematica T. 1 pag. 503=313, tandis
que tout me faisais croire qu'on devait arriver a des resultats aussi
précis que le votre. En cherchant la cause de ce psendo paradoxe Jje
erois svoir prouvé que la démonstration de votre thdoreme n'est pas
completement géndrale et par suite, gue peut-etre le théoreme n'est

pas non plus génédral.

Votre ddmonstration s’appuie sur 1’affirmation que 1’indgalitd

(1)

'3
a lieu uniquement pour des vsleurs exeptionnelles de f}; quelle que

scit la fonction entiere 74&?;}et quelle que s0it la quantite positive

47 . En rédalié pour cue la démonstration de motre theoreme fut valable



704
i

Il serait ndcésastre que les valeurs de [ qui satisfont a 1’inegalitd
deduite de (1) en remplagant 1'expression f’{25737{) paruf‘f+7? it
ent elles aussi exceptionnelles; mais si ceci fut vrai il le serait aus-
si a fortiori pour (1).
Comme je vous 1'indique ci-dessus j'ai démontréd 1le théoréﬁe suivant
Théoréﬁe.- Etant donnée une fonction positive non décroissante‘?(?f}
telle que 4Gﬁtpﬁ¢7?ﬂ&0aorsque_yf4>'39 , 11 existe toujaurs une fonc-

tion entiere 4 (/) telle que, guelle que soit?/ >0 , 1'inegalité
i 1

Y % /\ L f,f/{' (r(+4+ %), 7( y )/

goit satisfaite pour [* % /:' (07) )

Puisque.ﬂkﬁi,“’ eroit beaucoup plus lentement que /i{fff{f\le théo-
reme‘antérieuf7démontre que, pour une classe (construite adpoc, il est
vrai) de fonotions entieres, les valeurs de " qui verifient 1'inegali-
te (1) ne sont pas exeeptionnelles pour aucune valeur de ?7.11 n'est
pas nédcessaire de vous faire remarquer que le theoreme ci-dessus n'est
pas en opposition avec le theoreme de Borel car dans celui-ci 7> 0 tand
édis que dans le misn’ﬁ’ast une qgantité positive aussi petite que 1l'onm
voudra, mais fixe.

La démonstration du theoreme gue je vous indique peut se faire de

la maniere suivante:

4

A partir de 1la suite%‘?? ! que nous luiseerons d'abord indéterminde,

on peut aéfinir 1aJ R ? par les conditions: N =
: 8¢ Nl = My s?

[
Ja’

(o |

=Kt f’; (k=1)

Par suite, quelle que soit {72 { on aura toujours K > R, et d'a=
" /’.K

pres cela. on peut définir une suite:fﬂa(} telle que, par exemple,

//2/ = 7 et
4




ivec cette définition nous derirons

(4=

évidenmant*f(,)) est une fonction entiere.

(5]

D'ailleurs, on voit facilement cue pour fﬂ:h;;féfil existe au moins

un entier &"tel que
g L5 s
P < AT /'(1”1*"2?/5?,‘

en ecrivant dong

()= /;MZ//' ///’”1

- " (1L ) f
nous ddduirons des deéfinitions de" ﬁi b et g
i 1 i &

@ [RET G 1/5)]

ai s
pour ° > 6/7)
De plus, 4 apres un résultat tres connu de Valiron (An.Sei.Ec.Norm.
?

Sup T« 37, page 219-253 thecrem IX pag. 240) on a

(3) A ./‘ / < [

excepté dans une suite d'intervales dans lesquels la varlation de

Ly

(4__f® est finie. Par suite, si " est suffisamment grande, 11 existe

~ /
N

une valeur /”'qui vérifie (3) et telle que | < / ’2/7'?5ij; et

d'apréé (2) on aura finalement




y, 7 = -

V' ) L o~ 7 | 3 ,”-’ L
()] < [P+ 23 e

A - |

< B[ Cr et 2/3) )P ATyl f)

c'est-a-dire, le theoreme. fn rdalite dsns la derniere inegalité nous
supposons(;/ﬁLz&fg/)%ifriiyuf mais cette condition ne restreint pas la
géndralite de la démonstration

Jo pende publier tous les resultats, dont Je vous parle dans cette
lettre, dans un travail qui paraitra dans Collectanea Mat. de Barcelona
mais avant de le faire je désire connaitre votre opinion autorisce

“n vous remercient d'avance pour votre obligeance, veillez agréer
Konsleur le Professeur ldassurance de mes sentiments les plus distin-

guéS.
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