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ASSIGNATURA: Teoria de la Probabilitat.
CURS : 89-90.
PROFESSOR: A. Sintes.

PROGRAMA

1. Revisié de la Teoria elemental de la Probabilitat.

1.1,

1.2.
1.3.
1.4.
1.5.

1.6.
1.7.

1.8.
1.9.

Model probabilistic d’un experiment amb un nombre finit de resultats. Alguns
models classics.

Probabilitat condicionada i independéncia.

Variables aleatories i les seves propietats.

Lleis dels grans nombres per a experiments de Bernouilli.

Teorema central del limit, forma local i integral, per a experiments de Bernouilli.
Aproximacié de Poisson.

Esperanca i probabilitat condicionada respecte d’una algebra.

El passeig aleatori. Probabilitat de ruina i durada mitjana del joc. El principi de
reflexié i la llei de ’arcsinus.

Martingales. Algunes aplicacions al passeig aleatori.

Cadenes de Markov. Teorema ergodic i propietat forta de Markov.

2. Fonamentacié Matematica de la Teoria de la Probabilitat.

2.1.

2.2.

2.3.
2.4.
2.5.
2.6.
2.7.

Model probabilistic d’un experiment amb un nombre finit de resultats. Axiomes
de Kolmogorov.

Algebres i o-algebres. Espais mesurables. Métodes per a introduir una mesura de
Probabilitat sobre un espai mesurable.

Variables aleatories. Elements aleatoris. Integral de Lebesgue. Esperanca.
Esperanga i Probabilitat condicionada respecte d’una o-algebra.

Construccié d’un procés amb distribucions en dimensié finita donades.

Diferents tipus de convergéncia de variables aleatéries.

L’espai L? de v.a.’s. Funcions caracteristiques i sistemes gaussians.

3. Els tres tipus de Teoremes de Limit més representatius.

3.1.
3.2.
3.3.
3.4.
3.5.
3.6.
3.7.
3.8.
3.9.

Convergencia feble de mesures de Probabilitat i distribucions.

Compacitat relativa i ajustament de families de distribucions de Probabilitat.
El Teorema Central del limit per a sumes de variables aleatories independents.
Distribucions infinitament divisibles i estables.

Velocitat de convergéncia en el T.C.L. i en el Teorema de Poisson.

Lleis del 0-1.

Convergéncia de séries.

La llei forta dels grans nombres.

La llei del logaritme iterat.

4. Introduccié als processos estocastics: Cadenes de Markov i Martingales.
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4.1.

4.2.
4.3.
4.4.
4.5.
4.6.
4.7.

Definicions i propietats basiques. Cadenes de Markov amb un conjunt d’estats
numerable.

Classificacié dels estats.

Existéncia de distribucions limit i de distribucions estacionaries.

Definicié de Martingala i conceptes relacionats.

Canvis de temps.

Desigualtats fonamentals.

Convergeéncia de Submartingales i de Martingales.
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