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Tipus: Optativa Credits: 6

Curs 2000-2001

Presentaci6é i Objectius de ’assignatura

L’assignatura d’Ampliacié d’Analisi Complexa complementa els continguts de I’assigna-
tura d’Analisi Complexa de tercer curs. Es pretén que al final del curs s’hagi aprofundit
en conceptes basics de ’Analisi Matematica de funcions d’una variable complexa com
sén les propietats basiques de les funcions harmoniques i les seves relacions amb les
funcions holomorfes aixi com l’estudi dels zeros de determinades funcions analitiques.

Coneixements matematics previs

Els alumnes que desitgin fer aquesta assignatura, com a minim han d’haver cursat I'as-
signatura d’Analisi Complexa de tercer curs. Es interessant que es faci simultaniament
amb I’assignatura d’Equacions en Derivades Parcials.

Programa

1. Productes infinits
Introduccié. Productes infinits de nombres complexos. Convergencia absoluta. Convergencia
uniforme sobre compactes de funcions holomorfes. Factors de Weierstrass. Factoritzacié d’una

funcié entera. Exemples. Existéncia de funcions holomorfes amb zeros prefixats. Teorema de
Mittag-Leffler.

2. Funcions harmoniques. El problema de Dirichlet.

Propietats basiques de les funcions harmoniques. Propietat de la mitjana. Principi del maxim.
Conjugada d’una funcié harmonica. Caracteritzacié dels dominis simplement connexos. Principi
de reflexié per a funcions harmoniques. Funcions subharmoniques i superharmoniques. Propie-
tats. Families de Perron. Funcié de Green. Problema de Dirichlet. Nucli de Poisson. Férmula
de Jensen. Férmula de Poisson-Jensen. Productes de Blaschke. Zeros de funcions holomorfes i
acotades al disc unitat.

3. La transformacié de Schwarz-Christoffel.
Representacié conforme sobre dominis limitats per poligons. Computacié numerica de la trans-
formacié de Schwarz-Christoffel. Metode de Trefethen. Aplicacions a la hidrodinamica i a
I’electrostatica.

4. El rang d’una funci6 analitica.
Grandaria de la imatge del disc unitat sota una funcié analitica. Teorema de Bloch. Funcions

que omiteixen els valors 0 i 1. Teorema petit de Picard. Teorema de Schottky. Teorema gran de
Picard.
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Avaluacio

La qualificacié final s’obtindra fent una mitja ponderada entre la nota de I’examen final,
la nota de la classe de problemes i la nota obtinguda en la presentacié i exposicié d’un
treball sobre un tema relacionat amb assignatura.



