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"para un homomorfo H, cerradeo para subgrupcs normales y para
productes directos, saturado 6 con la Z propiedad se tienen
los resultados siguientes: G B-comnstricto, implica G

(H separable) <onstricto, y si GH' =1 , se verifica la equi-
valencia.

En las condiciones dadas para el homomorfo H, la clase de
los grupos H- constrictos, es de Fitting, extens ible, no es

homomorfo y verifica la condicifn segunda de formacifn!?

1. Introduccifn y notacién.

La notacién utilizada seri la standard en teorfa de grupos
vease [27]. Diremcs que un subgrupo ¥ de G es H- maximal,

cuandc sea maximal como H- subgrupo normal . Designaremos

por L{G} el radical semisimple de G. Los conceptos relati-
vos a grupos semisimples pueden verse en [3 J.

En lo que sigue H sers un homomorfo en las condiciones ante-
riores. Los resultadcs para H saturado, son vdlidos en gene -
ral para H con la Z- propiedad, sin mas que sustituir H'

por 1.

{1.1) ProposicibBn

Si H saturado, todo grupc nilpotente es producto directo de
un BE- grupo v de un H' - grupo. Si H verifica la 2- propie-
dad,todo grupo nilpotente es H- grupo.
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{1.2) Tecrema

Sea G un grupo <¢on G-H' = 17 Sea L{G) su radical semisimple, y
des ignemos por LH(G) a L(GYH , sea K = LH(G}M, donde M es un
subkgrupo de G, H- maximal; entonces:

i) Lg(G) es semisimple ; ii) {LH(G),M]=1 3 111) Lo(G)Y M =

= 2(Lg{6)) & iv) (LyGNT = L(G) : v) C (k) £ M £ K

2. Constriccidn

{(2.1) Definicién

Un grupo G es H- constricto si Cé. (M) £ M , donde G = G/GH‘
¥ M es un Subgrupo de G ; H- maximal.

{2.2} Teorema

251 GH' =1,y Mes un H~- maximal de G ; son equivalentes:
1) G H-comstricto ; 2) L{C,(M)) = 1 : 3) L(G) es H- grupo.
{2.3) Lema

Sea N , H'-subgrupo normal de G, entonces G es H-'constricto
si ¥y selo si G/N 1o es.

{2.4) Teorema bis

Para un grupo G , son equivalentes:
1} ¢ H- constricte : 2) L{CC;' (M) =1 , Siendo M H- maximal
de G ; 3) L{G) H- grupo.

Clservaciones: 1) Como consecuencia del tecorema (1.2} y del
teorema anterior, la definicién de grui:é H- constricto es in-
dependiente del maximal elegido.

2) ‘Deéignaremos por C la clase de los grupcs H- constrictes.
C no es homomorfo, ver [3 7.

Daremos a continuacifén algunas propiedades de la clase C.

{2.5) Proposicién

Si G es H- constrictoy N 4 G, entonces N es H~ constricto.
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(2.6) Proposicifn

La clase C es extensible,

Nota: C verifica la Z- propiedad v es fuertemente saturada.

(2.7) Proposicibn

La clase C verifica la condicifn segunda de formacidn.

Demostracién: Sean G/Ny ¥ G/N,, H-constrictos,.y Nq/IN,.= 1.
NiNz/Nl , es normal en G/N; , luego NINZ/NI es H- constric-

to, y por tanto ¥, lo es. Por (2.6} G e H- constricto.

3. H- separabilidad vy H- cons triccién.

En este apartado se da un teorema de egquivalencia entre G
H- constrictoy G {H- separable) - constricto ¥y como conse-
cuencia probaremos que la clase C es cerrada para producto

de subgrupos normales.

{3.1) Pefinicién
G es H- separaﬁle si posee una serie normal
& =
g € eeeens B Gn =G
tal que los factores Gil-i-l/Gi , son H— grupos 6 H'- grupos.

- 4’
l-GO—G

{3.2) Proposicifn

La clase de los grupos H- separables es formacién de Fitting
extensible y contiene a los grupos resolubles.

. -

{3.3) Teorema

Si G H-separable, entonces G H- constricto.

Demos tracidn: Sea G = G/G b G es H- separable per tanto

L“(G) es H- separable. Sabemos gue Ly (G) es semisimple y es

producto de 1as componentes no H- grupos de L(G}t‘r por tanteo
{Ly (G}} = LH(G). Por otra parte {Ly (G)) = Ly {G} por iv)

del tecorema {1.2),

131



Por ser LH(G} H-separable su H- serie descendente acaba en 1.
Luego Ll'_l(G_) =1 , de donde se seguirfa L{G) es H- grupo. Por
tanto se tiene que G es H- constricto y por Lema (2.3) G es

H - constricto.

(3.4) Teorema

Si G es H- constricto, entoncss G es {(H-separatle) constricto
Si ademés“GH, =1, se verifica la eguivalencia.

Demostracifn: Si ¢ H- constricto, L{G/GH.) H- grupo, luego
L{G/G 1} H~separakle y G/GH, {H - separable) - constricto, y
por (3.2) G {H- separable) -~ constricto.

Si G =1y G (H- separable) - constricto, L{G) es H- sepa~-
rable, por (3.3) serd H- constricto, luego L{L(G}) = Li{G}
es H- grupo v por tanto G, H- constricto.

OlBervacifn: Al ser la clase de los H- geparables formacién
de Fitting saturada el producto de dos normales {H - separa-~"
bles} - constrictos es (H- separable} - constricto.

{3.5) Lema
Sean M,N 4 G, ambos H- constrictos Vi (MN).., = 1, entonces
MN es H-~ constricto. )

(3.6) Teorema
Sean M, ¥ € G, amlos H - constrictos, entonces MN lo es.

Demos tracién: Sean My b‘I., definides por M = M(MN}H./(MN)

= H'f
N = N(MN)H./(MN)H,; Por ser M = M/M(\(MN) = M/M,., serd
H- constricto,lo mismo N. Ademss (MN)H, = 1- luego por (3.5}

My, es H- constricto y por (2.3) MN es H- constricto,
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