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DEFORMACIONS EQUIVARIANTS DE GERMES D'ESEAIS ANALfTICS
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The existence of a complete family of
equivariant deformations of a germ of a
complex space with C(®-action, in case
dim T*(X}<oo, is presented here.

1 - Donarem les definicions fonamentals. Una C -accid en ¢
o

&s una operacid del grup . multiplicatiu € =C-{0} en ¢, Es pot

provar que sempre ve definida per

(A.(xl,....xn))—»(%qlxp-.-.%q"xn)
on qieZ, per to.t i. Breumen;; notarem%.x 1'imatge de la
accid de A sobre el punt x. La C -accid direm qu'és "bona" si
q)O per tot i. En tot el gue segueix suposarem fixada una
bona L‘” accid en c"

Si A€ C“‘ A opera en (9 mitjangant
(A.£)(x) = £(A.x). fe(9

514 és un ideal de(9 ., 1'accid de A passa al qu0c1ent0/j
si i només si )JC ()‘). Direm que 4 &s un ideal quas1homo-
geni o equivariant per 1'accid fixada si es compleix la rela-
cid {%) per tot AEC. '

Ur polinomi Pel:[xi,...,x j direm que és quas1homogen1 de
grau d€Z, d>0 respecte de 1'accid fixada, si per tot rec*

P(Ax) = A9 P(x)
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){
és a dir si P &s un vector propi de 1'accid de C enfyn.

Si fée% és possible escriure de forma unica
f=ka
kZo
on £X €s un polinomi gquasihomogeni de grau k. Direm que £ és
la component quasihomogénia de grau k de f. Aleshores es pro-
va quegf'és quasihomogeni si i només si per tot f€ les com-
ponents quasihomogénies de f també pertanyen a Sg.

Finalment, un germe d'espai analitic {X,0) direm que &s
quasihomogeni o equivariant si 1'ideal de G% que el defineix
és quasihomogeni, Per espais reduits aixd equival a que, supo
sant sumergit-el germe en (c”,O), X sigui invariant per la c”-
-accio. Es te la

Proposicid 1: Un germe d’espai analitic (¥,0) definit per un
ideal é de @n &5 quasihomogeni si 1 només si admet un conjunt
finit de generadors que siguin polinomis quasihomogenis (res-
pecte de la Cg-accib fixada).

I1 - Ens remetem a (2} per a les definicions generals sobre
deformacions., Una deformacid del germe gquasihomogeni (X,0)

(X,0) € (Y,0) .

y .

¢ <= (5,0}

direm que &s equivariant si 1'espai total (Y,0) i la base (5,0}
\ . P . e

son germes d'espais analitics equivariants respecte de C -ac-

cions convenients, no necessariament bones, i tots els morfis-

mes son equivariants. Podem enunciar aleshores el

Teorema 2: Tot germe d'espai analitic quasihomogenij respecte

d'una bona accid, admet una deformacid semiuniversal equiva-
riant. '
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