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INTRODUCCION : En este trabajo probamos la natural ex-

tensión para álgebras alternativas del conocido teorema de

Sinclair (ver (9)), sobre la continuidad automatica de los

Jordan-epimorfismos de un álgebra de Banach sobre un álgebra

de Banach semisimple . Concretamente :

TEOREMA B : "Todo Jordan-epimorfismo de un álgebra de

potencias-asociativas, normada,completa sobre un álgebra al-

ternativa,normada,completa,semisimple Kleinfeld es continuo" .

(El concepto de álgebra semisimple Kleinfeld, será

presentado en el apartado 2 de este trabajo)

Para su demostración, hacemos uso de la versión alter-

nativa del célebre teorema de Johnson((2)) sobre la unicidad

de la top9logia de la norma (completa) para un álgebra semi

simple : TEOREMA A . (Resultado debido a I . P . de Guzmán ((7))

1 . DEFINICIONES Y RESULTADOS PREVIOS

Si A es un álgebra, el casi-producto de dos elementos

de A se define por aeb = a + b - ab y llamamos a la operación

aob casi-producto . .



Si A es un álgebra de Jordan no conmutativa, diremos
que agEA es casi-inversible si existe un

cual

i) aob = boa = o y ii) (aoa)ob = bo(aoa) = a

Si A es un álgebra de Jordan, i) y ii) son equivalentes

aob = o y (aoa)ob = a . Si A es un álgebra alternativa,

se sigue de i) . En caso de existir b, diremos que b es

casi-inverso de a .

Un elemento de un álgebra de Jordan no conmutativa tiene

menos un casi-inverso . El conjunto de los elementos casi-

A se nota por q-Inv(A) .

un álgebra notaremos por A + el

el espacio vectorial de A con el

+ ba) . Si A es un álgebra de Jordan

álgebra de Jordan .

al

inversibles de

Si A es

considerando

a .b = 1/2(ab

A+

212

es un

cuyo espacio

Entonces, si

es tambien continuo" .

Este resultado se obtiene

tativo debido a McCrimmon (ver(6)) .

Un elemento u . de un álgebra

elemento bEA

2 . UNICIDAD DE LA T,OPOLOGIA DE LA NORMA (COMPLETA)

derecha para un subespacio vectorial E de A, si se

para

tiene :

el

álgebra obtenida

producto

no conmutativa,

TEOREMA 1 .1 :"Toda álgebra de Jordan no conmutativa A,

tiene un más grahde ideal biláteto consiátente,

	

unícamente,

dé elementos casi-inversibles,al cual llamaremos Radical de

Jacobson de A y notaremos por RadJ(A), verifi:candose que :

RadJ (A) C RadJ(A+ )"

a partir del análogo conmu-

TEOREMA 1 .2 . : "Sea A un álgebra alternativa semiprima

vectorial subyacente es un espacio de Banach .

el producto en A;+ es continuo, el producto en A

Este resultado es debido a A . Rodriguez Palacios (B) .

A es una unidad modular



{a - au :aEA~CE . Un ideal izquierdo modular es un ideal izquier-

do para el cual existe una unidad modular derecha . Si u es un a

unidad modular derecha para un ideal izquierdo propio L, en-

tonces ulL .

Un ideal primitivo P es un ideal bilátero para el cual existe

un ideal izquierdo modular maximal M,para el cual P es el más

grande ideal bilátero con

	

PC M.

Un álgebra se dice primitiva si {o) es un ideal primi-

tivo de A .

Definimos el Radical Kleinfeld de un álgebra A, como el

álgebra, si no existen ideales primitivos y la intersección de

todos los ideales primitivos, si tales ideales existen . Nota

remos el Radical Kleinfeld de un álgebra A por RadK(A) . El ál-

gebra se dice semisimple Kleinfeld si RadK(A) = {o} y se dice

álgebra Radical si RadK (A) = A . RadK (A) es un ideal bilátero .

LEMA 2 .1 : "Sea a un elemento de un álgebra normada com-

pleta tal que jjajj<1 . Entonces existe un elemento biA tal que

boa = o . En particular, si A es un álgebra de potencias-asocia

tivas, existe un elemento beA tal que boa = aob = o y

(aoa)ob = bo(aoa) = a"

TEOREMA A : "Toda álgebra alternativa normada completa

semisimple Kleinfeld tiene una única topologia de la norma

(completa)!:

Demostración : Uer(7) .

3 . RESULTADO PRINCIPAL .

El lema 2 .1 . nos asegura el siguiente resultado :

PROPOSICION 3 .1 : " Sea 0 un epimorfismo de un álgebra

de potencias-asociativas normada complete A sobre un álge-

bra de Jo-rdan no conmutativa B . Entonces

	

Ql(Ker(0) ) C Radj (B)':

COROLARIO 3 .2 : "Sea O'un epimorfismo de un álgebra de

potencias-asociativas normada completa sobre un álgebra de



Jordan no conmutativa semisimple Jacobson . Entonces Ker(0)

es cerrado .

TEOREMA B : "Todo Jordan epimorfismo 0 de un álgebra
de potencias-asociativas normada completa A sobre un álgebra
alternativa normada completa semisimple Kleinfeld 8 es continuo"

Demostración : Sean las álgebras de Jordan A + y B Puesto
que Rad j (8 + ) = Radj (B) (Ver(5)) y Rad j (B)C Rad K (B) =(o}(Ver(3)),
el álgebra de Jordan 8+ es semisimple Jacobson .

(B,¡l .111) .

Sea el epimorfismo 0 de A + sobre 8 + , por el corolario 3 .2
Ker(0) es cerrado . Por tanto A +/Ker($1) es un álgebra de Jordan

normada completa . Sea O : A+/Ker(O) ---s 8 + el isomorfismo ca-
nónico

	

derivado

	

de 1 .

	

Sea

	

Ilbll 1	= II Q1 -l (b)II

	

(bEB) .

	

II .II 1	es

	

una
norma completa en B tal que el producto en B + es continuo en

Puesto que 8 es un álgebra alternativa semisimple Klein-
fe1d,B es un álgebra alternativa semiprima y el teorema 1 .2

asegura que el producto en B es tambien continuo en (B .II_11_l .
Por tanto existe urja norma-álgebra 11 :11 2 completa en B tal que

II .11 1 y 11 .11 2 son equivalentes .Entonces,por el teorema A, 0 .11 2

y la norma inicial son equivalentes y en consecuencia fp es

continuo y por tanto 0 es tambien continuo .
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