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INYECTORES ¥ COCIENTES. EXTENSIONES INYECTIVAS.

A, Bolado Caballero

J. R, Martinez Verduch

1,~ Introduccidn

Todos los grupos se suponen finites. Utilizamos la "aproximacién
local" de una clase de Fitting { ef. [ 1] ) para presentar un método cons-
tructivo, en imagenes epimorfas de un grupo, de tales aproximaciones que
asegura la conservacidn del caricter de inyector en las imagenes de inyec-—
tores de subigrupes con seccién-radical en la clase S de los Erupos reso-

lubles.

2.- Eatensiones F-inyectivas.

Sea § un grupo. For un blogue de ¢ entendemos una coleccidn F de
subgrupos de G , estable por Int{G) y a la que pertenece el subgrupo tri-
vial. Dado un bloque F en un grupo & , queda inducido en cada T £ G un
blogue FT = {L=T]| LefF } . For el concepto de F-subgrupo entendemos
el de un elementc de F , por F-maximal en T £ G el de "maximal en %‘R
Un sebgrupo ¥V de T £ G es un F-inyector de T , si VNN es F-maximal en N

¥ 22T

{2.1) Definicién { ¢f. [ 1]} Sea F un blogue de un grupo G . F se
dice blogue de Fitting de G si:

iJN=22TegF _— Nel

i) R 2NN, , NeF i=1,2 == NN,&F

12 2

Qbservaciones. Sea F un blogque de Fitting de un grupo G:
{1) Notaremos por Gp = <N | N 2G , Nef> ,VHN=2G

GFt\ N = NF que notaremos simplemente por N

N F
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{2} Si K es una ciase de Fitting , F-X = { T =C | T / TFe Ko}
es un blogue de Fitting de G. En particular F-$ es un blogue e
Fitting de G y se tiene F-S = { T2 G | To« F | donde por T°

notamos el residual resoluble de T.

(3) “Cada F-S-subgrupc de G posee una Gnica clase conjugada de

F-inyectores” ({ cf. {2.2) de [ 2}

flesulta inmediato:

(2.2) Froposicibn. Sea N = G y F un bloque de Fitting de G / N . Se
verifica:

i) F={T=0G| T/ NcF } es un blogue de Fitting de G.

i1} 81 ¥ / N es un F-inyector de un FrS-subgrupe T / N de 6 / N,

entonces T es un F-S-subgrupo y V es un F-inyector de T.

En lo gue sigue F denota un bloque de Fitting de un grupo G. Mediante la

aplicacidn reiterada de (2.5) de [2] se obtiene:

(2.3} Froposicidén, Sea T un F.S-subgrupoc de G y una serie de T

1 =T = ... 2T =T, tal que los factores T, /T, i=290,..,n-1 son
<] n i+ i

1
nilpotentes o perfectos. Sea ¥ = T , son equivalentes:

i) ¥ es un F-inyector de T

ii) Ts £V y VN Ti es F-maximal en Ti i=0,..,n

Aplicando (2.3) a la serie principal de T pasande por M , obtenemos:

{2.4) Lema. { <f, [ 37). Sea T un F-S-subgrupo de G, M 2 T y V un
F-subgrupo de T tal que T = MV. Son equivalentes:
i} ¥ es un F-inyector de T

i1} ¥ n ! es un F-inyector de M.

{2.5) Definicién. Sea M un F-S-subgrupo normal de . Llamaremos

extensidén F-inyectiva de M a todo F-S-subgrupe T de G tal que T = MV don-

de V es un F-invector de T.

{2.6}) Teorema. Sea M =2 G y T un F-S-subgrupo de G tal que M = T

Se verifica:
£) F= {4/ M| Hes una extensién F-inyectiva de M } es un blo-
que de Fitting de G / ¥ .
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ii} T/ M es un ?-S—subgrupo.

iii) 31 V es un F-inyector de T, ¥YM / M es un F-inyector de T / M.

Demostracidén. i) Se sigue facilmente gue F es un bloque de G / M .
Suponer K / M = H /M, H/ M un F-subgrupo y sea ¥ un F-inyector de H:
K = Ky [MiV) = M. (KnY) , luego K es una extensidn F-inyectiva de M. Fi-
nalmente sean Hi /M =2 HH, /M, H, / M F-subgrupos i = 1,2 y V un

12
F-inyector de H H. , dado que Hi = M.(Vr\Hi] i = 1,2 concluimos H. H, = MY

12 } 12
as decir HlH / M es un F-subgrupo.
2 . g s _
ii} Frobaremos que (T / M)" = TM / M es un F-subgrupo. Sea V un F-inyec-
tor del F-S-subgrupo TSM , puesto que TS < V se sigue TSM = MV,
ii1i) Suponer K / M =2 T /M yseaH /M = (YM/ M) (K /f M} . Se
tiene H = M. (VY K} y dado que KS £ ¥nK = (VAK).d £ K concluimos gue
H &s una extensién F-inyectiva de M . Frobaremos finalmente que H / M es
F-maximal en X / M . Sea R / M un F-subgrupoc tal que
H/M <« R/M = K /M
puesto que por {2.7) de [2] es VAK un F-inyector de R y R / M un F-sub-
grupo se tiene R = M.{VMK} = H.

Finalizamos este trabajo haciendo observar el carécter “"transitivo"
de la construccién dada en {(2.8) i) , cencretamente

Sean Ni {i = 1,2) subgrupos normales de G , tales que N1 & Nze F.5 , deno-

tamos para i = 1,2 por

Fi ={E / Ni | E es una extensidn F-inyectiva de Ni I'M
F . i i = HeF:5 .
or {2.6) ii) , N2 / N1 Ne Fls

Denctando por:

F
( . ~
s¢ sigue facilmente que se carresponden los blogues de Fitting F2 ¥

Yy={ T/ N | T es una extensidn Fl—inyectiva de R }

{ F ) bajo el isomerfismo natural G / N2 T (G / Nl] / (N2 / Nl)
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